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Âòîðîé äåíü

10.6. Íà äîñêå íàïèñàíî âûðàæåíèå cosx. �àçðåøàåòñÿ ñëîæèòü

èëè ïåðåìíîæèòü íåñêîëüêî íàïèñàííûõ íà äîñêå âûðàæå-

íèé (îäíî âûðàæåíèå ìîæåò èñïîëüçîâàòüñÿ íåñêîëüêî ðàç)

è äîïèñàòü ïîëó÷åííîå íîâîå âûðàæåíèå íà äîñêó. Ìîæíî

ëè çà íåñêîëüêî äåéñòâèé ïîëó÷èòü âûðàæåíèå, êîòîðîå ïðè

x = π ïðèíèìàåò çíà÷åíèå 0?

10.7. Íà ñòîðîíàõ âûïóêëîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ABCD âî âíåø-

íþþ ñòîðîíó ïîñòðîåíû ïðÿìîóãîëüíèêè. Îêàçàëîñü, ÷òî

âñå âåðøèíû ýòèõ ïðÿìîóãîëüíèêîâ, îòëè÷íûå îò òî÷åê A,

B, C, D, ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî ÷å-

òûðåõóãîëüíèê ABCD�âïèñàííûé.

10.8. Íà äîñêå ïèøóò n êâàäðàòíûõ òð¼õ÷ëåíîâ âèäà ∗ x2+ ∗ x+
+ ∗ (âìåñòî êîý��èöèåíòîâ íàïèñàíû çâ¼çäî÷êè). Ìîæíî

ëè ïðè êàêîì-ëèáî n > 100 ïîñòàâèòü âìåñòî 3n çâ¼çäî-

÷åê íåêîòîðûå 3n ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë (â

êàêîì-òî ïîðÿäêå) òàê, ÷òîáû êàæäûé èç n äàííûõ òð¼õ-

÷ëåíîâ èìåë äâà ðàçëè÷íûõ öåëûõ êîðíÿ?

10.9. Íàçîâ¼ì ìíîãîóãîëüíèê õîðîøèì, åñëè ó íåãî íàéä¼òñÿ ïà-

ðà ïàðàëëåëüíûõ ñòîðîí. Íåêîòîðûé ïðàâèëüíûé ìíîãî-

óãîëüíèê ðàçðåçàëè íåïåðåñåêàþùèìèñÿ (ïî âíóòðåííèì

òî÷êàì) äèàãîíàëÿìè íà íåñêîëüêî ìíîãîóãîëüíèêîâ òàê,

÷òî ó âñåõ ýòèõ ìíîãîóãîëüíèêîâ îäíî è òî æå íå÷¼òíîå êî-

ëè÷åñòâî ñòîðîí. Ìîæåò ëè îêàçàòüñÿ, ÷òî ñðåäè ýòèõ ìíî-

ãîóãîëüíèêîâ åñòü õîòÿ áû îäèí õîðîøèé?

10.10. Ïåòÿ çàäóìàë äâà ìíîãî÷ëåíà f(x) è g(x), êàæäûé âèäà

ax2+ bx+ c (ò. å. ñòåïåíü êàæäîãî ìíîãî÷ëåíà íå ïðåâûøà-

åò 2). Çà õîä Âàñÿ íàçûâàåò Ïåòå ÷èñëî t, à Ïåòÿ ñîîáùàåò

åìó (ïî ñâîåìó óñìîòðåíèþ) îäíî èç çíà÷åíèé f(t) èëè g(t)

(íå óòî÷íÿÿ, êàêîå èìåííî îí ñîîáùèë). Ïîñëå n õîäîâ Âà-

ñÿ äîëæåí îïðåäåëèòü îäèí èç ïåòèíûõ ìíîãî÷ëåíîâ. Ïðè

êàêîì íàèìåíüøåì n ó Âàñè åñòü ñòðàòåãèÿ, ïîçâîëÿþùàÿ

ãàðàíòèðîâàííî ýòîãî äîáèòüñÿ?
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